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Lisaa tehtavia raja-arvoista ja jatkuvuudesta

1. Olkoon f: R = R,
x+1, x<1,

—x+3, x>1

f(X)={

Piirréd funktion kuvaaja vililld [-1, 3].

(a) Tutki raja-arvon (g, 6)-mairitelmin perusteella, onko f:114 raja-arvo pisteessd 1. Jos ndin
on, niin miké raja-arvo on?

(b) Tutki jatkuvuuden (g, §)-mééritelmén perusteella, onko f jatkuva pisteessi 1.

2. Olkoon f: R —» R,
—x+2, x<-1,

f(X)={

Piirrd funktion kuvaaja vélilla [-3, 1].
(a) Tutki toispuoleisen raja-arvon (g, d)-miidritelmin perusteella, onko f:1l14 toispuoleiset
raja-arvot pisteessd —1. Jos ndin on, niin mité raja-arvot ovat?
(b) Tutki kurssin lauseiden avulla, onko f:114 raja-arvo pisteessd —1.
(c) Tutki jatkuvuuden (g, 6)-miiritelmin perusteella, onko f jatkuva pisteessd —1.

X, x> -1

3. (a) (HKK Tehtiva 3.2.12 osa) Midrittele raja-arvot
lim f(x) =oc0 ja lim f(x) = —oco.
(b) Olkoon f: R — R,
flx) = x°.

Mairitd raja-arvot
lim f(x) ja lim f(x).
4. (HKK Tehtidvi 3.3.6) Olkoot a > 0 ja f: (0,00) — R,
a
fx)=-.
X
Osoita, ettd f on aidosti vidheneva.

5. Madrita funktioiden

(@) a(x) = Vx2 -2x-75,

2/3
(b) b(x) = 1+x;,
X —
(©) cx) = m )
xsinx
@ dx) = |55

laajimmat méérittelyjoukot ja tutki funktioiden jatkuvuutta niissi. Kéytd kurssin lauseita.



. Milli vakion c arvoilla funktio f: R — R,

Ax—-2c, x=2,
ﬂ”_{u, x<2,

on jatkuva koko R:ssd?

. Osoita, ettd yhtdlolld x(x — 1)> = 1 on ratkaisu. Miriti ratkaisun likiarvo kahden desimaalin
tarkkuudella.

. Jaa funktion f: R - R,

f(x)=x"+2x—1,
madrittelyjoukko R osiin siten, ettd vastaavilla funktion rajoittumilla on kddnteisfunktiot.
Mairitd kyseisten kdénteisfunktioiden lausekkeet.

. Osoita, ettd
lim x(Inx)" =0

x—0F

kaikillan € IN;.

10. (HKK Tehtidva 4.3.7) Olkoon f: R — R jatkuva funktio, jolle 0 < f(x) < 1 kaikilla x € R.

Mairitellddn funktio g: R — R asettamalla

f(x)

1+ x2

Osoita, ettd funktio g saavuttaa joukossa R suurimman arvonsa.

gx) =



